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Le programme de Multiplication Réelle de Manin est une approche au XIIème
problème de Hilbert dans le cas des extensions quadratiques réelles de Q, qui pro-
pose utiliser les tores quantiques au lieu des courbes elliptiques dans la solution
donné par Fueter-Weber dans le cas des extensions quadratiques complexes. On
define l’invariante modulaire quantique comme une fonction modulaire à valeurs
multiples

jqt : R ( R

où R = R (voir [1]) ou la completion k∞ de k = Fq(T ) par rapport à la place en
∞ (voir [2], [3]). Si K = k(f) est quadratique et réelle sur k (où f est une unité)
et HOK

est le corps de classes de Hilbert associé a la clôture intégrale OK de Fq[T ]
en K, on demontre [4] que

HOK
= K(N(jqt(f))), où N(jqt(f)) :=

∏
α∈jqt(f)

α.

Si M ⊂ K est un idéal, on define le corps de classes étroit avec unités KM: une
extension finie du corps de classes étroit qui contient une contribution additionnelle
qui provient de O×M . On associe a f le module de Drinfeld quantique ρqtf – une
généralisation de la notion de module de Drinfeld dont les points sont à valeurs
multiples. Enfin on demontre [5] que

KM = HOK
(Tr(ρqtf [M]), Tr(ρqtf−1 [M]))

ou Tr(ρqtf [M]), Tr(ρqtf−1 [M]) sont les groupes des traces des points de M-torsion des

modules ρqtf , ρqtf−1 .
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